
FUNZIONI CONTINUE

(1)

(2)

Fra i due grafici (1) 
e (2), quale, 
secondo il vostro 
intuito, può essere 
quello di una 
funzione continua?

IL SECONDO
(Alcuni dicono che una funzione è continua su un intervallo 
quando la si può rappresentare senza staccare la penna dal 
foglio)



Data                   diamo una 
DEFINIZIONE rigorosa di 
continuità della funzione in un 
punto x*∈A  

Se x*∈A ed è un punto di 
accumulazione per A, si dirà che 
f è continua in x* se



❖
 Se x*

∈
A

 è un punto 
isolato

, si dirà che

       f è continua in x*
 

❖
 Si dirà che 

f è continua in A
 

se essa è continua ∀
x*

∈
A



La definizione di continuità in un 
punto x*

∈
A

 sta a significare 
che:



Se alm
eno una delle due 

condizioni  (a) o (b)  viene a 
m

ancare
, il punto x* sarà un

P
U

N
TO

 D
I

D
ISC

O
N

TIN
U

ITA
’

per la funzione data



I caso

x* è un punto di discontinuità 

elim
inabile

La funzione può essere prolungata per 
continuità, ridefinendola nel punto di 
discontinuità con valore uguale a quello del 
lim

ite



ESEM
P

IO



II caso

x* è un punto di discontinuità 

di prim
a specie



ESEM
P

IO



III caso

x* è un punto di discontinuità 

di seconda specie



ESEM
P

IO



IV
 caso

x* è un punto di discontinuità 

di terza specie



ESEM
P

IO



N
B

: dalle proprietà relative alle 
operazioni con i lim

iti, si deduce 
facilm

ente che:
❶

la som
m

a di funzioni continue in x* 
è una funzione continua in x*
❷

il prodotto di funzioni continue in x* 
è una funzione continua in x*
❸

il rapporto di funzioni continue in x* 
è una funzione continua in x* se la 
funzione al denom

inatore è ≠0 in x*



A
ltri due teorem

i sulle funzioni continue

TEO
R

EM
A

 (della funzione com
posta)

TEO
R

EM
A

 (della funzione inversa)

Sia g continua in x*
, f continua in y*=

g(x*)
⇓

f
og è continua in x*

Sia f:(a,b)→
R

 continua e invertibile ⇒

                      

è continua sul suo dom
inio



ESEM
P

IO
Stabilire se ∃

 k
∈

R
 tale che la funzione

sia continua ∀
 x
∈

R
.

•
 per x>0 la funzione è continua ∀

k
∈

R
 in quanto 

senx e       sono funzioni continue,                 è 
com

posta m
ediante funzioni continue quindi è 

continua; la som
m

a di funzioni continue è 
continua
•

 per x<0 la funzione è continua ∀
k
∈

R
 in quanto 

com
posta m

ediante funzioni continue e 
independente da k



…
continua

E per x=
0?

 ∀
k
∈

R
 x*=0 è un punto di discontinuità di 

seconda specie
⇓

∃
 k
∈

R
 : f(x) sia continua 
∀

x
∈

R



Principali teorem
i sulle funzioni continue

TEO
R

EM
A

 (di W
eierstrass)

U
na funzione continua

 in un intervallo 
[a,b] chiuso e lim

itato
è dotata di m

assim
o e di m

inim
o

 
nell’intervallo

O
sservazione: se l’intervallo [a,b] non 

fosse chiuso, la tesi del Teorem
a non 

sarebbe necessariam
ente vera.



N
on è dotata né di m

inim
o né di 

m
assim

o m
a solo di inf=

3
 e di sup=

6

ESEM
P

IO



TEO
R

EM
A

 (di esistenza degli zeri)

☸
 Sia f:[a,b]→

R
 una funzione 

continua
 in [a,b]

☸
 Sia f(a)⋅f(b)<

0



O
sservazione: 

se la funzione 
non fosse 
continua in 
[a,b], pur 
assum

endo 
valori di segno 
opposto agli 
estrem

i 
dell’intervallo 
potrebbe non 
annullarsi per 
alcun punto di 
(a,b)



TEO
R

EM
A

 (dei valori interm
edi)

Sia f:(a,b)→
R

 una funzione continua

Se                        

allora f assum
e tutti i valori 

    com
presi fra

                                    

per x com
preso tra



O
sservazione: se la funzione non fosse 

continua in (a,b), la tesi potrebbe non 
essere vera


